ELEMENTOS DE ALGEBRA Y DE GEOMETRIA- EX. REGULAR - 26-03-2021 Prof.: Rosana V. Entizne

APELLIDO Y NOMBRE: NOTA:

REG. N°:

1. |Dados dos conjuntos A y B en el mismo universo, se sabe que AN B’ = () Marcar, si hubiere, la(s)
expresiones verdaderas:

(a) AAB=A\B (b) |4 < |B| (c) AUB=B (d) |AUB| = |A|+|B|

2. |Marcar, si hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

no ) n+1 no ) n+1 om
(a) ) 2'=2""" -1 (b)Y 20 =ont! (€ ) 27 =2"-1 (@) ) 2=
2 P > @ 37 =5

3. |Marcar, si hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

(a
(b
(c
(d

) Si 14 fa entonces 7 fa .
)
)
)
e) Si a+b es par entonces a es par 6 b es par.
)
)
)

Si 15| a, entonces 3| a.
Si 2|a 6 7|a, entonces 14| a.

Si 3 fa, entonces 6 /a.

(

(f
(g
(b

Si alb+c entonces a|b 6 alc.
Si a|a+b entonces a|b.

Si a|b-c entonces a|b 6 alc.

4.|Dados a,b € Z, si [a,b] = a - b podemos afirmar: (Marcar la(s) opcién(es) correctas).

(a) (a,b) =1 () (a®,b* +a) =1 (¢) a,b>0 (d) ninguno.

5. |Marcar, si hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

(a) —V2—V2i=¢el"/4 () =3cism = (—3,0)
(b) 27,31, =615, (d) 5(sen /3 —isen 7/6) = 5cis 117/6

471'
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6. |Dados dos polinomios f y g definidos por

f=32"—-922-12, g=62*—902% — 96

Marcar, si hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

(a) (f,g) =3(z*+1) (c) [f,g] =18(z* + 1)(2® — 4)(z* — 16)
(b) (f,g) = (x—1) - (x+1) (d) [f,g] = 2% +442* — 1922 + 64
a b c
7.|Sea la matriz A = |d e f]|. Sabiendo que |A| = 5 decidir la veracidad de las siguientes afirma-
g h j
ciones:
a d g a’? 2ab ac a+b b—3c 4c
@ [le f jl|=-5 © lg 20 j||=10a (€) [{d+e e=3f 4f || =20
b e h d 2 f gth h—=3j 4
az bz 622 5a H5b be , a+d bte c+f
(b) |[{d° e fof|=25 (d) |{5d 5e 5f]|=5 () [{a+g b+h ct+j]|=5
g®> h? 42 59 5h 5j a b c

8.|Dada la ecuacion del plano 7 : 2z — y = 3 Marcar, si hubiere, la(s) ecuaciones que representan a la
unica recta L perpendicular a 7 que pasa por (1,1,1):

(a) L:x+y=2 (©) r+2y=3
(b) L:qy=-pn, peR -1 y—1
z=1 d) 5—="=2-1

9. |Dado el R—espacio vectorial Ms[R], elegir, si hubiere, lo(s) subconjunto(s) que conforman subespa-
cio(s):
(a) A= {A S MQ[R] ta11 + a1 = 0} (C) C = {A S MQ[R] ta1] + a1 = 3a22}
(b) B ={A € M[R]: |A| =0} (d) D={A€ M[R]:a}; =a2}
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10.

Sean las bases B’ = {(1,—-1),(2,3)} asociada al sistema 0X'Y' B” = {(0,-1),(1,0)} asociada al
sistema 0X Y ", el punto P = (3,2) y la recta L : —z + 5y — 1 = 0 expresados en la base canénica,
P =(-22)y L" : 2 —y" +4 = 0 expresados respectivamente en las bases B’ y B”. Marcar, si
hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

(a) [Plp =(1,1) (¢) [L ”]B’ ' +y =0
(b) [P'lpr = (8,-2) (d) [L]p : =62’ + 13y’ =1

11. |Asociar a cada transformacioén lineal T; : R?> — R? y base adecuadamente elegida, su matriz corres-
pondiente:
(a) T,: Proyeccion sobre la recta L en direccién de la recta L, considerando la base B = {cf L. d; L, U},
donde 7 es un vector en el plano perpendicular a L’ que pasa por el origen.
(b) Tp: Rotacién sobre el eje dado por la recta L, en un éngulo «, en sentido positivo, considerando la
base B = {U1, U2, dr}, donde ¥, U5 son dos vectores perpendiculares en 7, el plano perpendicular
a L que pasa por el origen.
(¢) T.: Proyeccién sobre el plano 7 en direccién de la recta L', considerando la base B = {v7, U, CZL/},
donde 7, U5 son dos vectores L.I. en .
(d) T4: Simetria ortogonal respecto de la recta L, considerando la base B = {cf L, U1, U2}, donde v, vy
son dos vectores perpendiculares en m, el plano perpendicular a L que pasa por el origen.
1 0 0 1 00 1 00 cosa —sena 0
1. 10 -1 O 2.0 0 0 3.10 1 0 4. | sena cosa 0
0o 0 -1 000 000 0 0 1
12. |T es una transformacion lineal que satisface 7'((0,2,4)) = (0,1,2),7((3,3,3)) = (1,1,1) y T((0,0,1)) =

(0,0,0) Marcar, si hubiere, la(s) expresiones verdaderas:

(a) Existe una base en que la transformacién tiene forma diagonal.

(b) (0,1,2), (1,1,1) y (0,0,1) son autovectores de la transformacién.

(c) T es TLS.
)

(d) T((3,5,8)) = (1,2,3)




